Задание  выполнить    и выслать сегодня т.е 02.12.21г на почту gardt62@inbox.ru    

1.В рабочих тетрадях  выполнить конспект по теме «Предел последовательности. Предел функции»
2. Записать решение примеров  
4 Выполнить самостоятельную работу 

Теоретический материал 
Предел последовательности. 
Числовая последовательность – функция вида y=f(x), xЄN, где N – множество натуральных чисел (или функция натурального аргумента), обозначается y=f(n) или y1, y2, …, yn, ….
Значения y1, y2, y3,…называют соответственно первым, вторым, третьим, … членами последовательности.
Примеры числовых последовательностей:
 1,  2,  3,  4,  5, … –  ряд натуральных чисел;
2,  4,  6,  8,  10, … – ряд чётных чисел.
Способы задания последовательностей: 
1. 
Перечислением членов последовательности. 
2. 
Заданием аналитической формулы. 
Пример: 1, 3, 5, 7, 9, 2n-1, … - возрастающая последовательность.
Пример: 1, 1/3, 1/5, 1/7, 1/(2n–1), … - убывающая последовательность.
Предел числовой последовательности. Рассмотрим числовую последовательность, общий член которой приближается к некоторому числу  a  при увеличении порядкового номера  n. В этом случае говорят, что числовая последовательность имеет предел. Это понятие имеет более строгое определение.
[image: http://www.bymath.net/studyguide/ana/sec/ana1d.gif]
Это определение означает, что  a  есть предел числовой последовательности, если её общий член неограниченно приближается к  a  при возрастании  n. Геометрически это значит, что для любого  [image: http://www.bymath.net/studyguide/eps.gif]> 0  можно найти такое число N,  что начиная с  n > N  все члены последовательности расположены внутри интервала ( a [image: http://www.bymath.net/studyguide/eps.gif]a [image: http://www.bymath.net/studyguide/eps.gif]). Последовательность, имеющая предел, называется сходящейся; в противном случае – расходящейся.
Последовательность называется ограниченной, если существует такое число M, что | un  | [image: http://www.bymath.net/studyguide/leq.gif]Mдля всех  n . Возрастающая или убывающая последовательность называется монотонной.
Теорема Вейерштрасса. Всякая монотонная и ограниченная последовательность имеет предел. 
Основные свойства пределов.  Нижеприведенные свойства пределов справедливы не только для числовых последовательностей, но и для функций.
Если { un } и { vn }   две сходящиеся последовательности, то:
[image: http://www.bymath.net/studyguide/ana/sec/ana1e.gif]

ПРЕДЕЛ ФУНКЦИИ
Две переменные величины  У и Х связаны функциональной зависимостью у=f(x) или у=h(x)
Определение.  Если х стремится к а то функция f(x) стремится к b, то говорят , что существует предел функции.
Записывают=b
Число b называется пределом функции ƒ( х ).
Свойства пределов

Если функции  имеют пределы в точке x=а, то справедливо:

 1.   предел  суммы  функций , равен сумме пределов функций                  ƒ(х) и g(х):
     =  + .
2. предел  произведения функций , равен произведению пределов функций ƒ(х) и g(х):    
  =  · .

3. предел отношения функций  равен отношению пределов функций ƒ(х) и g(х): 

Следствие 1.                                                     

Следствие 2.                                 

Следствие 3.  

При решении примеров на отыскание пределов при х  следует использовать следующую таблицу простейших пределов, в которых С и а > 0 постоянные.                                                                                                                              
1.  =     2.   =      3.  =     4.    =                                                                                                                  
       5.   = 0, если а < 1.                        6.   = , если а > 1.                                                                                                             
1.        7.    = , если а < 1.                    8.    = 0, если а > 1.                                                             

Вычисление пределов
1. Предел многочлена.




2. Предел отношения двух многочленов, при 



3.Предел отношения многочленов при .





Способы раскрытия неопределенностей.


1).Неопределенность типа      при х 
Необходимо     числитель и знаменатель разделить на аргумент в старшей степени и вспомнить свойства пределов.


2) Неопределенность типа  при хнадо числитель и знаменатель дроби разложить на множители и сократить дробь.


  3) Неопределенность типа  при х   Когда под знаком предела находится отношение . содержащее иррациональности.
Необходимо о числитель и знаменатель дроби умножить  и разделить на величины , сопряженные каждой иррациональности и применить свойства.
Примеры взаимно сопряженные иррациональности


Вычисление пределов
1)Изучите примеры 
Пример 1. Найти .                                                                                                  
    Решение.  По свойству о пределе суммы функций и следствию из теоремы 2 имеем:  =  +  =   + 8 =  2 ·25 + 8  · 5 = 90.   
Пример 2.        [image: Описание: Image29]
Пример 3
[image: Описание: Image30][image: Описание: Image31]
Комментарий. На первом шаге было применено свойство о пределе частного, так как предел знаменателя не равен нулю. На втором шаге использовалось свойство о пределе суммы для числителя и знаменателя дроби. После была применено свойство  о пределе произведения. 

Пример 4  Найти предел .



Решение. Так как , то числитель дроби стремится к числу 2-1=1, а знаменатель – к числу . Следовательно, .

Предел отношения многочленов при .

Пример 1   .


Решение. Числитель и знаменатель дроби неограниченно возрастают при. В таком случае говорят, что имеет место неопределенность вида . 

Чтобы раскрыть неопределенность вида , надо числитель и знаменатель дроби разделить на наивысшую степень переменной.

Разделим числитель и знаменатель дроби на наивысшую степень переменной, т.е. на , получим:


.

Пример 2. 




неопределенность вида 


Пример 1  Найти предел .


Решение. Здесь числитель и знаменатель дроби при  стремятся к нулю (неопределенность вида ). 

Чтобы раскрыть неопределенность вида , надо числитель и знаменатель дроби разложить на множители и сократить дробь.
Раскладываем числитель и знаменатель дроби на множители и сокращаем дробь. Имеем:



=.




При  дробь  стремится к числу . Итак,   .
Пределы некоторых иррациональных функций.

Пример 1.  Найти предел .




Решение. Числитель и знаменатель дроби при  стремятся к нулю (неопределенность вида ). Чтобы избавиться от иррациональности в числителе, умножим числитель и знаменатель дроби на выражение, сопряженное , т.е. на : 



=



===.

	
	САМОСТОЯТЕДЬНАЯ РАБОТА


I Используя определение предела доказать, что:


1. 				3. 

2. 				



II Раскрыть неопределенность вида :

1. 				

2. 			


3. 			 
				


III Раскрыть неопределенность вида :


1. 			3. 

[bookmark: _GoBack]2. 			
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